
問題9．A＝
U3亨＿き

に対して次の間に答えよ．

（1）固有値と固有ベクトルを求めよ・

（解答）　固有方程式入2－人－6＝0を解くと，入＝－2，3となるので，固有値は－2
と一3である．

固有値が－2のとき，血＝一加（γ

（

2　2

3　3 ）
γ＝0より，γ＝

となるUを1つ求める．

が求まる．

固有値が3のとき，血＝3γ（γ≠0）となる即を1つ求める

持ご2）
γ＝0より，U＝

が求まる．

よって，固有値は－2，3で，対応する固有ベクトルはそれぞれγ＝

である．

ポイント：2×2行列Aに対し，

血＝入U，γ≠0を満たす数人，2次元ベクトル即が存在するとき，

人を固有値，Vを（固有値入に対応する）固有ベクトルという・

人が，行列A＝

（：：：：：…）

の固有値である．

⇔人が，固有方程式入2－（α11＋α22）入＋（α11α22－α12α21）＝0を満たす・
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（3；）
に対して次の間に答えよ．

（2）P‾lAPが対角行列 巨岩）
となるPを求めよ．

（解答）　（1）より，

A（11）＝車），項）＝車）
である．よって，

が成り立つ．ここで，P＝

列P‾1が存在し，

AP＝P

三日‾コ

（11；）

（㍊）

とおくと，タは正則行列なので，逆行

⇔　P‾1AP＝

が成り立つ．よって，題意を満たすクの1つは，

ポイント：Aを2×2行列，2次元ベクトル机，V2に対し，

A机＝入1叫，AIJ2＝入2γ2　⇔　AP＝P

（3）Amを計算せよ．

（㍊）
（11臣ある・

γ2）とすると，

（解答）（2）より，弓11かすると，捌P＝（ブ臣なるので・

（（て）几£）
P‾lAれP＝（PlAfりれ＝

が成り立つ．よって，

Am＝P
0　　3几 ）

クー1

3×（－2）れ＋2×3れ　（－2）叫1＋2×3n

3×（一2）m＋2×3叶1－（－2）叫1＋3叫1

である．

ポイント：2×2行列A，2×2正則行列Pに対し，P‾lAれP＝（P‾lAP）乃
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